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ABSTRAK

Ardina Rizqy Rachmasari, 2016. DIMENSI METRIK PADA GRAF
LOLLIPOP , GRAF MONGOLIAN TENT , DAN GRAF GENERALIZED
JAHANGIR. Fakultas Matematika dan Ilmu Pengetahuan Alam, Uni-
versitas Sebelas Maret.

Misal G adalah graf dengan himpunan vertex V (G) dan himpunan edge
E(G). Jarak d(u, v) antara vertex u dan v di G adalah panjang lintasan ter-
pendek dari u ke v. Himpunan vertex S disebut himpunan pembeda dari graf
G jika setiap vertex pada G memiliki jarak yang berbeda terhadap vertex di
S. Dimensi metrik pada graf G adalah kardinalitas minimum dari himpunan
pembeda. Graf lollipop Lm,n untuk m ≥ 3 adalah graf yang diperoleh dengan
menggabungkan graf complete Km dan path Pn oleh sebuah bridge. Graf Mo-
ngolian tent Mm,n adalah graf yang memuat Pm × Pn, n bilangan ganjil, dan
menambahkan satu vertex di atas grid kemudian menggabungkan setiap vertex
pada baris pertama dari Pm×Pn ke vertex tersebut. Graf generalized Jahangir
Jm,n untuk n ≥ 3 adalah graf dengan mn + 1 vertex yang terdiri dari cycle
Cmn dengan satu vertex tambahan yang adjacent ke n vertex pada Cmn dan
berjarak m satu sama lain pada Cmn. Pada penelitian ini ditentukan dimensi
metrik pada graf lollipop, graf Mongolian tent, dan graf generalized Jahangir.

Hasil penelitian menyatakan bahwa dimensi metrik pada graf lollipop
adalah m − 1. Dimensi metrik pada graf Mongolian tent untuk n = 3, 5
adalah 3; dimensi metrik pada graf Mongolian tent untuk n = 7, 9 adalah �n

2
�;

dan dimensi metrik pada graf Mongolian tent untuk n ≥ 11 adalah �n
2
� − 1.

Sedangkan dimensi metrik pada graf generalized Jahangir adalah �n
2
� untuk

m = 3, �2n+2
3

� untuk m genap, dan �n
2
� untuk m ganjil.

Kata kunci: dimensi metrik, himpunan pembeda, graf lollipop, graf
Mongolian tent, graf generalized Jahangir
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ABSTRACT

Ardina Rizqy Rachmasari, 2016. ON THE METRIC DIMENSION OF
LOLLIPOP GRAPH, MONGOLIAN TENT GRAPH, AND GENERALIZED
JAHANGIR GRAPH. Faculty of Mathematics and Natural Sciences, Sebelas
Maret University.

Let G be a graph with vertex set V (G) and edge set E(G). The distance
d(u, v) between vertex u and v in G is the length of the shortest path from u
to v. A set of vertices in S resolves a graph G if every vertex of G is uniquely
determined by its vector of distance to the vertices in S. The metric dimension
of a graph G is the minimum cardinality of a resolving set. A lollipop graph
Lm,n for m ≥ 3 is the graph obtained by joining a complete graph Km to
a path graph Pn with a bridge. A mongolian tent graph Mm,n is the graph
obtained from the graph Cartesian product Pm × Pn for odd n by adding an
extra vertex above the graph and joining every other vertex of the top row
to the additional vertex. A generalized Jahangir graph Jm,n for n ≥ 3, is a
graph consisting of a cycle Cmn with one additional vertex which is adjacent
to m vertices of Cmn at distance n to each other on Cmn. In this research we
determine the metric dimension of a lollipop graph, a Mongolian tent graph,
and a generalized Jahangir graph.

We obtain the results of this research as follows. The metric dimension
of a lollipop graph is m− 1. The metric dimension of a Mongolian tent graph
for n = 3, 5 is 3, the metric dimension of a Mongolian tent graph for n = 7, 9 is
�n
2
�, and the metric dimension of a Mongolian tent graph for n ≥ 11 is �n

2
�−1.

The metric dimension of a generalized Jahangir graph J3,n is �n
2
�, the metric

dimension of a generalized Jahangir graph Jm,n for m even is �2n+2
3

�, and the
metric dimension of a generalized Jahangir graph Jm,n for m odd is �n

2
�.

Keywords : metric dimension, resolving set, lollipop graph, Mongolian tent
graph, generalized Jahangir graph
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MOTO

”You can, if you think you can.”

(Norman Vincent Peale)

”All is well.”

(Rancho)

”Sesungguhnya sesudah kesulitan itu ada kemudahan.”

(QS. Al-Insyirah : 6)
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DAFTAR NOTASI

G : graf G

u, v : vertex

e, uv : edge

V (G) : himpunan vertex dari graf G

E(G) : himpunan edge dari graf G

|V (G)| : banyaknya vertex dari graf G (order)

|E(G)| : banyaknya edge dari graf G (size)

degv : degree vertex v dari graf G

d(u, v) : jarak dari vertex u ke v pada graf G

∪ : operasi union

+ : operasi join

× : operasi product

� : operasi korona

⊂ : himpunan bagian

∈ : anggota

� : tidak isomorfik

∀ : untuk setiap

∅ : himpunan kosong

⇔ : jika dan hanya jika

� : akhir bukti

�x� : bilangan bulat terkecil yang lebih besar atau sama dengan x

�x� : bilangan bulat terbesar yang lebih kecil atau sama dengan x
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|W | : kardinalitas dari himpunan W

r(v|W ) : representasi jarak setiap vertex v terhadap W

dim(G) : dimensi metrik pada graf G

Pn : graf path ber-order n

Kn : graf complete ber-order n

Cn : graf cycle ber-order n

DCn : graf double cones ber-order n+ 2

Bn : graf book ber-order 2n+ 2

Lm,n : graf lollipop ber-order m+ n

Mm,n : graf Mongolian tent ber-order mn+ 1

Jm,n : graf generalized Jahangir ber-order mn+ 1

xii


